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一、 α > 0, 计算积分: ∫ +∞
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二、 计算极限:
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三、 数列 {an}∞n=1 满足 an > 0, 且有
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判断级数
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an 的收敛性.

四、 求 f(x) = arcsin(cosx) 的傅里叶级数 (−π ≤ x ≤ π), 并计算:
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五、 设幂级数
∞∑

n=0

an(x− x0)
n 的收敛半径为 R 而和函数为 S(x). 任意取定 x1 ∈ (x0 −R, x0 +R), 令

R′ = min{x0 +R− x1, x1 +R− x0}. 求证: S(x) 在 x1 处的Taylor级数在 (x1 −R′, x1 +R′) 中绝

对收敛且收敛到 S(x).

六、 设 D 为 R2 中的边界光滑的有界单连通区域, u ∈ C2(D), 且满足

△u = 0

其中 △ = ∂2
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∂y2 .
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其中 n 为 ∂Ω 的单位外法向量. 证明:

u ≡ 0,∀(x, y) ∈ D
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