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1. 设集合 E,∀x, y ∈ E (x− y ∈ Q), 证明： E 为至多可数集。

2. 设定义在 R 上的函数 f, f 只取整数值，证明： f 的间断点集为闭

集。

3. 设函数 f : R → R, 满足 ∀A ⊂ R (m∗(f(A)) = m∗(A)), 证明：若

f(E) 为可测集，则 E 为可测集。

4. 若 A 为可测集， B 为不可测集，证明： A∆B 为不可测集。

5. 设 {Ek}∞k=1 为一列可测集，满足
∑∞

k=1 m(Ek) < +∞. 证明：∃A ⊂
R, m(A) = 0, s.t. ∀x ∈ Ac, x 至多属于有限个 Ek.
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