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1. 设 D 是开域，f ∈ H(D), 若 |f(z)| 在 D 中是常数，证明 f 是常数

2. 设 f 在 |z| < 1 中解析，|f(z)| ≤ 1,f(0) = 0, 证明：|f(z)| ≤ |z|, 且 |f(0)| ≤ 1

3. 设 f 在开域 D 中解析，若 f 的零点集在 D 中有聚点 z0, 则在 D 中，f(z) = 0

4. 判断 f(z) = 2 + z2 + eiz 在上半平面零点的个数，并给出证明

5. 设 f(z)在
∞∑
k=0

ckz
k 的收敛圆为 |z| < 1,ck ≥ 0, k = 0, 1, 2, · · · , 则 z = 1为 f(z)的

起点

6. 利用留数计算积分 ∫
Γ

1

(z − 8)(z27 − 1)
dz,Γ = |z| = 3

∫ +∞

0

1

a+ cos tdt, a > 1

7. 设 D 是单连通的开域，f 是 D 上单叶解析函数，且 f(D) = G, 证明 G 也是单

连通的

8. 求分式线性变换 w = T (z), 把单位圆共型映照成单位圆，使得

T (
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) = 0, ArgT ′(
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) = −π
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