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一. 判断题，对的给出证明，错的给出反例
(1). 单群无非平凡子群

(2).G 为有限群，∀x ∈ G, 若 |x| 为 p 的方幂，则 G 是 p 群

(3).G = G1 ⊗G2, 若 H ◁ G1, 则 H ◁ G

(4). 整数加群不能写成两真子群的直积

二. 证明 36 阶群非单群

三. 写出 S5 的所有 Sylow5 子群

四.G = G1 ⊗ · · · ⊗Gs, a = (a1, · · · , as); ai ∈ Gi，证明：a 阶有限当且仅当所有 ai 阶

有限，且 |a| = [|a1|, · · · , |as|]

五. 求 99 阶群的分类

六. 证 n =
1

|G|
∑
g∈G

|Fg|;n 为 G 作用下轨道数，Fg = {x|gx = x}
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